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PROBLEMA 1

Sea la funciéon f(x) =x?> -8 In(x) definida en el dominio [1,+x]. Estudia los
intervalos de crecimiento y decrecimiento, calcula los extremos relativos de la
funcion y obtén el valor de la ordenada en cada extremo.

La condicidn necesaria de extremo relativo es anular la primera derivada.
Los puntos que cumplen esta condicion son los llamados puntos criticos.

f@) =x—8-In(0) - f'(x) = 22— 2 f/(x) = 2
f'(x) =0 — x = +2 — puntos criticos

Recordamos que la funcién esta definida en [1, +], por lo que solo tomamos como punto
critico el valor positivo x = 2.

Como condicién suficiente de extremo relativo, evaluamos la derivada alrededor de este
punto critico, recordando que la funcién esta definida a partir del valor x =1 tal y como
indica el enunciado.

Funcion f(x) fol fl) 1

Intervalos (1,2) (2, +)

Derivada f'(x) )3 f'(10) >0
f (2) <0

En x = 2 tenemos un minimo relativo. Las coordenadas del minimo son: (2,4 — 8In(2)).
Estrictamente decreciente en (1,2). Estrictamente creciente en (2, +).
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Problemas sobre punto critico y extremo relativo
PROBLEMA 2

Sea f(x) :?1c+ln (x). Hallar los extremos relativos y la ecuacion explicita de la
recta tangente en el punto x =e.

a) La condicion necesaria de extremo relativo es que la primera derivada se anule.

-1+x

fx) = %+1n(x)—> f'(x) = ;—;+%= f'(x) =0— x =1 — punto critico.
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Calculamos la segunda derivada y evaluamos en ella el punto critico como condicién
suficiente.
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Conclusion: x = 1 es un minimo relativo, de imagen f(1) = 1.

Enx = e la imagen resulta — f(e) = §+ In(e) = §+ 1= % La derivada de la funcidn enx =e
coincide con la pendiente de la recta tangente a la funcién en ese punto.
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La ecuacion punto-pendiente de la recta tangente resulta:
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Ecuacion general de la recta tangente: y = (ee;zl)x +§



