
FUNCIÓN CARACTERÍSTICA

Se define función característica de la variable aleatoria X, a la función:

ϕ X(t )=E {ei⋅t⋅X}; t∈ℝ ; i=√−1

Además, como 

e i⋅t⋅X=cos(t⋅X )+i⋅sen(t⋅X )

Y teniendo en cuenta que

ϕ X(t )=E {cos(t⋅X)}+i⋅E {sen(t⋅X )}

Y como:

|cos (t⋅X )|≤1 y |sen(t⋅X)|≤1  

Se cumplirá:

ϕ X(t )<∞

Por tanto, siempre existe la función característica, además:

• ϕ X(0)=E {e i⋅0⋅X }=E {1}=1

• |ϕ X(t )|≤E {|ei⋅t⋅X|}=E {√cos2(t⋅X )+sen2(t⋅X )}=E {1}=1

• ϕ X(−t )=E {cos(t⋅X )}−i⋅E {sen(t⋅X )}=ϕ X (−t)
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